NCIINT U3

NMHXEBEPCKUX OIITUMU3ALIMOHUX AJI'OPUTAMA
12. pebpyap 2022.

Hanowmene. Vcrnut Ttpaje 180 munyra. Ilncaté MCK/bYy4HMBO XEMHjCKOM OJOBKOM. Jl03BOJbEHA je ymoTpeba OBOTra JIMCTA MAIlMpa, JITEpaType W padyHapa.
Kona4He oxroBope ynucaT y oaroapajyhe kyhuie, yuprata y Aujarpame Wik 3a0KpyKUTH HoHyheHe oaroBope. Koyose nporpama kopuuiheHuX 3a pelaBambe
[IMTakba apXUBUPATH MPEKO CajTa mpeaMera. Pemema murama MpU3HAjy ce CaMO YKOIMKO caipike n3Boljeme, 00paslioKemhe HIH YKOIUKO IIOCTOjH apXHBHPaH
onrosapajyhu kon. IlonyHuTr mogatke o kKaHauaary y ciaeaehoj rabmmu. 3amamu ykynHo Hoce 10 40 noeHa.

MIOJALIM O KAHAUJATY 3AJJATAK YKyIHO

Wupexc (ronnHa/6poj) [Ipe3nme u nve 1.[2. 3. |4 |5 ]|6.|7.

/

MMPEJVICTINTHE OBABE3E OIIEHA

HpOI/I?)BO,HI/I ce N KBaJJpaTHUX IITaMIIaHUX IIJIOYXIA, '{I/Ije cy ,Z[I/IMCH?;PIjC Yy LOCHTUMETpHUMa

pemom 1x1, 2x2, ...NxN. Pamm ymrexne marepmjaja, MOTPEOHO j& CIOXKHUTH IUIOYHIE Y Ay
[PaBOYTaOHUK TaKO Ja HEMCKOpUIINEeHH MpoCTOp y TOM MPaBOYraoHUKy Oyae MuHHMainaH. [Inouwmre 5
MOTy Jla Ce IOIUpYjy, alld He cMejy na ce mpekiamnajy. CTpaHuile CBHX KBajapara Mopajy Outu 4
napajie;lHe KOOpJMHATHUM ocaMa, Kao Ha ciukama 1 u 2. 3
VYcBojeHn 3ammc pemema OBOT mpodieMa je X = (X, V;,Xp, V. Xy, Vy) TOE CY X, H Yy 2 |
3
KOOpAWHATEe, Y IIEHTHIMETpHUMa, TOWEr JEBOT TeMeHa k -tor kBaapara, k =12,..N . Koopaunate cy 1
e 6pojeBy Koju 3a10BoJbaBajy ycioB 0<x, <c., u 0<y, <c, .. ,TO€je C,,, KOHCTaHTa. o 1 2 3 4 5 j
Onrtumusanmona  Qyskumja je  f(X)=S+N?P rtoe je S= Xpax * Vmax ~ TOBPIIMHA Ay Crmaxa 1.
MIPaBOYTaOHMKA Y KOjU Cy CIIOKEHE IUIOYHIE, a YHje je JIOHE JIEBO TeME y KOOPIMHATHOM IIOYETKY U
N N 5
TOpH-E JIECHO TEME Y TauKH (xmax » YV max ) , ONHOCHO P = Z ZPIY , DAe je P moBpIIMHA IPEeKIanama 4 3
i=l j=i+l 3
IUIOYHLA | U j . 2 ;
1
Ha o 1 mmyctpoBaso je pememe x' = (2,2,2,1,0,0),3a N =3, 3a koje je f(x")=48[cm’], ! >
o 12345

IIpU 4YeMy IIOCTOje BHIIECTpyKa Ipekianama Iuounna. Ha cimmm 2 wiycTpoBaHO je pemieme Contca 2
- o mKa 2.
x" =(0,0,1,0,0,2) ,3a N =3, 3akojeje f(x")=15 [sz] , [IpY Y€MY HeMa IpeKiIanamba IJI0YULIa.

1. 3a mpon3BosbHO N TPOLEHHUTH C,,, ¥ 00PA3I0XKUTH MOCTYMAK.

max

2. U3pauynatn ykynaH Opoj W3padyHaBama ONTHMH3aIMOHE (YHKIMje MOTpedaH 3a MOTIyHY NPEeTpary ONTHMH3aIMOHOT

npocropa 3a N =4 U IPOLEHEHY BPEAHOCT C,,, U3 IPETXOJIHE TauKe.

3. [ToTnyHOM IpeTparoM WJM Ha HEKH JPYTH HaYMH OJPEIMTH jelaH riiodalHun MUHUMYM 3a N =4 . ApxuBuparti oarosapajyhu
KOJl M 00pa3JIoKUTH OJroBOp. 3amucaTy MpoHal)eHo penene 1 BPeAHOCT ONTUMH3ALNOHE (QyHKIMje, Te CKUIUPATH PEIIeHhe Y
IIPOCTOPY HCHOJ.
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4. I[TotmmynoM mperparom mnpoHahn ykymaH Opoj pa3sTHUMTHX peliema Koja Cy IiobamHu MHUHHUMYMH 3a N =4 . 3amucaté Taj
yKynas 0poj.

5. 3pauyHatu BpeIHOCT onTHUMU3anuoHe ¢pyHkiuje 3a N =12 u
X = (0,0,1,1,2,2,3,3,4,4,5,5,6,6,7,7,8,8,9,9,10,10,11,11) .

6. Pagu pemaBama mpoOiema 3a N =12 HUMIUIEMEHTHUPATH jelaH OJf ONTHMHU3AIMOHUX ajropurama ca kypca. HaBectu mme
aNropuTMa u MOoIU(HKanrje. ApXUBHPATH OAroBapajyhu Koz.

7. KopumheweM NpeTxoAHO HaBEAEHOT alropurMa mpoHahM jemHo pemewme 3a N =12 . 3anmcatu uMe TekctyanHor ¢ajna y
KOjeM ce HaJla3| peliehe, Ka0 1 MUHUMAITHY ToOHjeHy BpeTHOCT ONTHMHU3AINoHe QyHKIHje.




OAI'OBOPH HA ITMTABA CA UCIIUTA U3
NHXXEBEPCKUX OITTUMU3ALMOHUX AJI'OPUTAMA
OAPXAHOLI' 12. ®EBPYAPA 2022. TOAVHE

Pacriozmena noena o nutamyUMa je O3HAYCHA y 3arpazama.

N(N-1)

N-1
1. Vxonuko je N IIouulia HacjaraHo jeAHa 10 Ipyre, ol HajMame 10 Hajsehe, oy jelHe oce, Tala j€ Cp,c o = Zk = 5
k=0

Vxonmuko 6ucMo ycBojunu Behy BpenHocT of ¢y, o [O3BOIM OMCMO 1a U y Cllydajy y3aCTOIHO HAclaraHUX IUIOYUIA IOCTOjH

pa3Mak u3Mely BHX, IITO HeNOTpeOHO noBehaBa ONTUMHU3AIMOHH IIPOCTOP. Y OMNIITEM CIIy4ajy HHj€ jeHOCTABHO 3aKJbYUHUTH 32
KOjy Mamy BPETHOCT OJf C,,, ; CUT'YPHO IIOCTOjH ONTUMAIHO pememe. CTora je Cppy = Cpux o - (4)

2. YxymaH 6poj uteparyja 3a HOTHyHy npetpary 3a N =4 je (¢, +1)*Y =78 =5764 801. (3)

3. Jeman rmoGaman MUHAMYM 32 N =4 je X, = (2,3,0,3,0,0,3,0) , mpu uemy je f(x,)=35 [sz]_ OBo pememe je MpUKa3aHo Ha

civmm uctof. (3)
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4. Yxymas 0poj riobaxanx MuEIMyMa 32 N =4 je 192. (6)

5. f(xy)=103 489 [cm?]. (6)

6. CumynupaHO KaJbemhe WA TeHETHIKH anropuram. (3)

7. HajOosbe o3HATO pelieke 3a 0Baj mpodseM je

X, = (12,11,13,21,0,12,9,19,0,15,9,23,6,12,15,21,0,20,13,11,12,0,0,0)

3a Koje je f(x,) =667 [cm?]. OBO pemerse MIYCTPOBAHO je Ha CiMIM Hcro. I1ocToje i apyra pelera ca ucToM BpeHouthy

onrtuMu3zanuone pynkumje. (15)
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« PE3VITATU WCIIUTA BWURE OBJABJBEHU OO 12. PEGPYAPA VY
18 HACOBA, HA CAJTY ITPEJIMETA.

« YBUI Y 3AIATKE, ¥ JIABOPATOPHIN 64, JE 12. DEBPYAPA O/] 18.00 O
18.30 HACOBA.



